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CLASA a XII a

1. Consideram multimile de trinoame
M ={X2 +aX +bla,be R},G:{X2 +aX +b‘a,be R,b ;eo} si operatia “e”

(X2 +a,X +b1)-(X2 +a,X +b2) =X?+(a;+ay) X +bb,.
a) Aratati ca (M , 0) este monoid comutativ si determinati toate elementele neinversabile din M.

b) Aratati cd (G,®) este grup abelian.
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c) Rezolvati ecua‘;la(X +aX +b) =X"+X In M si ecuatla(X +aX +b) =X"+11inG.
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2. Fie (G,-)un grup cu 2n+1 elemente cu proprietatea ca existd o functie f:G — G astfel incat

fxf(x))= y‘f(xz),(V)x,ye G. Aratati cd (G,") este grup abelian.
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3. Aflati f:R — R care admite primitive pe R daca
3
f(x)(x2 +1) =¢" (x2 +1) +xF (x),(V)xeR,

oo F(x)=F(1)  3e R :
unde F este o primitivd alui fsi lim————== ﬁ Apoi aflati me R pentru care ecuatia

x>l x—1

f(x)= - admite trei solutii reale distincte.
x“+1

Carmen si Viorel Botea

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru 2 ore.



